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I

1.

Operaciones con Funciones

Evaluacién de funciones. Evaluar, si es posible, la funcién en los valores dados de la
variable independiente, ademas de simplificar los resultados.

a.

flx)=2x-3
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2x+1 si x<0
d. flx)= .
2x+2 si x20

> 2x*+2 si x>1
f(=2)=
£0)=
f)=
fla* +2)=
. flx)=3x-1
£o)=£1) _
x—1
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g f(x)= xl_l
fx)-r2) _
x=2
h f(x)=x3—x
f)-rQ) _
x—1

2. Completar la siguiente tabla realizando las operaciones indicadas con las funciones dadas,
colocar el resultado en la celda correspondiente.

(f+ee) | (F-ex) | (fe)x) ( fj(x)
8
. Jl)=x
' g(x):x2—1
flx)=1/x
> g(x)=x2+1
x+1
N f(x)zi
8=
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. fW)=x
gl)=d-x
. flx)=x*+1
- g(x)=3x-2

3. Completar la siguiente tabla realizando las operaciones indicadas con las funciones dadas,
colocar el resultado en la celda correspondiente.

(fog)x) | (gof)x) | (fof)x) | (gog)x)
a f(x):3x2—4x
. g(x)=2x-5
1
b. f(x):}
glx)="/x
1
. f(x):x+1
g(x)=xf2
fx)=x’
d. _L
g(X)—&
, fh)="x-4
' g)=x -4
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4. Dada la funcion h dada, expresarla como composicién de dos funciones f y g.

f(x)

g(x) (fog)x) | (gof)x)

a. h(x)= (x2 +4x—5)4

5. Composicion de funciones por partes
a. Determinar las operaciones f o g y go f dadas las funciones

fx)=

3x*+1 si x<0 x—1 si x<0
3x—8 si 0<x<2 y glx)=4 -1 si 0<x<2
] >
> st x22 l si x22
X
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b. Determinar las operaciones fog, go f y f + g dadas las funciones

0 si x<0

1 x+3 si x<0
flx)= Ex si 0<x<4 y glx)= 1 G x>0
I-x si x22 o

6. Completar la siguiente tabla en base a la informacion proporcionada.

f 8 gof
a. 3x+7 2x—1
1
b. — X
X
X X
c. — —
x—1 x—1
d 1+l X
X
7
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II. Limites

Limites graficos

1. Sila grafica de una funcién f(x) es la siguiente:

¥

(4.4}

Determinar si las proposiciones que a continuacién se tienen son falsas o verdaderas. Si son

falsas explicar el porqué.

o lim f(x)=1 y lim f(x)=

o lim f(x)=3 o lim f(noexiste
o lim f f(x)=0 g lim f(x)=7(0)
9) xl_lfr?} f(x)=0 ) lini fo(x):

) lim f(x)no existe ) lin% flx)=2

o lim f(x)=3 ) lim f(x)=3

m) thil flx)=4 n) 35? £ (x)no existe
o lim f(x)= » lim f(x)=0
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2. Graficar cada una de las siguientes funciones, determinar dominio y rango, asi como
completar los limites pedidos:

-x si x<0

a. fl)=11 si x=0,lim/(), lim/(), lim/()
x si x>0

-1 si x<-1

b. glx)=10 si x=-1, lime&®), lims®): limsg()

. ——1" —-1" —-1
1 si x>-1 ° ! !
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Si

si. —1<x<1l, im/®), im/®), lim/f®)

x—=1"

st
Si
g(x)= sii x=0, lime&®), lime®). hmg(x)
—2X si x—0 x—0~ x—0
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Teoremas de Limites

3. Utilizando los teoremas adecuadamente, justificar el valor para los siguientes limites.
a [im@x +3x* —24x+22)=5

x—1

b. 1im(2x’ +9x+4)=-3

x——1

11
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Limites Algebraicos

1. Indicaciones: Determinar, si es posible, el valor para los siguientes limites.

a. lim(xz —4x) Sol: —4
x—2
b. hnll(x3 +2x° —3x—4) Sol: 0
. (Bx-1) 1
C. e S——— Sol: —
lme .y 2
3X _3—X
d T Sol: 0
lims. 5
. x—1 1
e. Sol: —
m>y 3
. x—4 1
f. B S — Sol: —
lim == 7
3" -3
. Sol: 0
o lims 5
x> —4
h. 1 —_— Sol: —4
lglzl x> =5x+6
. X +3x+42 1
i —_— Sol: —
m ey s 2
. x—2 1
i Sol: —
Folim ey 4
. X =27 9
k Sol: —
lg? 2-9 2
2
l. thxZZ Sol: No existe
x—1 (.x—l)
2 2
m. lim(x—i_hzl a Sol: 2x
h—0
x—=2
n. Hm —— Sol: 0
lxlgl x* -4
o. Iim f_z Sol: No existe
=2 X _4
x—1
p. Hm-——— Sol: 2
I}EI Nxt+3-2
2
Sol: 6

a i 4_7)“
. }glfi—x/x2+5

12
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2. Determinar adecuadamente el valor de los siguientes limites, si es que estos existen:

3x-2

a) lim

. 1
d) — — .
Moo TMeand olim )

x> +7x

9 lim

(16+x)7? -167

) lIim

3x—6

o 1 x> +27
}f_r} x+3 P lim
h—0

x+1

h—0

Limites trigonométricos

x2+2x+4

— C . —
2x+5 ) 1}31 J2x2 =2

b) im

x—2 X — 1 x—-1

h) 1im

x—0 x—1

k) lim

x>0 X h—0

Jx+h=+x
h

7x?-9x—4

1 -

X’ -1 )i (5+x)?-57
x—1 }gl X

) lim

h =0 X

(x+h) —x 0 1: l{ 1 _1}

2+x 2

x-3 4x* —2x?

mlim— = " 1im;
(13 +h)2 _%
h

-9 1}31 4x* = 2x°

(+h)/t

h—)O

1}593 V2x+5

3. Determinar el valor para cada uno de los siguientes limites

sin 4x

) Iim

x—0 X

1 3x
}gl sin 5x

) lim—

=0 COS.X
. 3x°
) lim—— =

=0 1 _cos? Ex

. . 1l—cos2x
) lim— 5 =

50 sin3x

M. en D. Ellis Pefialoza Soberanes

sin9x

1}31 sin7x

2
X

d —
1}31 sin®3x

I-cos4x

) lim

13
Universidad Auténoma de Querétaro



Escuela de Bachilleres - Plantel Norte

Cuadernillo de Ejercicios: Matematicas V

Limites que tienden al infinito

4. Determinar el valor de los siguientes limites.

. 3x-=-2
a llrn9x+7
b, 1; 6x* +2x+1
' }gl6x2—3x+4
.o xP4x=2
C. llm 4x3_1
. 2x°
d' llmx2+1
. 2x+3
e. hm4x_5
2x? +1

: lirn6+x—3x2

X—>00

. X
g hmszr5

. X +5x+6
. hm x+1
. . x+3
I hm 2

5w X +5x+6

IIl. Derivadas

Sol: —

Sol: 1

Sol: 0

Sol: No existe

Sol: l
2
2
Sol: ——
3
Sol: 0

Sol: No existe

Sol: 0

1. Derivadas utilizando la definicion de limite: Dadas las siguientes funciones, determinar el

fla+n)-f(x)

siguiente limite [y
h—0

a. f(x)=x>+3x+5

e f)= 1
el

M. en D. Ellis Pefialoza Soberanes
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Sol:
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Derivada de funciones algebraicas

2. Completar las derivadas de las siguientes expresiones, donde ¢ es una constante, u,v,w
funciones y m un nimero entero:

a ()=

b 4 (x)=
d

c a(x’”)z

d. jx(u’")z
d

e a(u+v)=
d

f a(cu)z

g ci(w):
d

h a(uvw)=

Derivadas algebraicas
3. Determinar la derivada para las siguientes funciones.
a. y=4x-3
Sol:

b. y=x>+2x-3
Sol:

c. y=4+2x-3x>-5x"-8x* +9x°
Sol:

d. y=x"+2x-3
Sol:
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e. y=x"+5x"-10x>+6

Sol:
f y——+i+£—
x xX X

Sol:

Sol:
h y= 2 4 6 B 2 B
x1/2 x1/3 x3/2
Sol:
1
3 2
i y=33x"————=
A/5x
Sol:
j y:3xl/2_x3/2+2x—1/3
Sol:
' 2x? x/;
Sol:
| =
y 2
m _2x-1
Y 2x+1

>

=<

I
-
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Sol: y'= —%
X
Sol: y'= !
' (2x+1)°
Sol: y' !
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o

2 6
NFAETr

o J7+2f7
Sol: y'=

— 1 —
YT hex

= -
) (a*-»?)
=/2x +2/x

y=-/x"+6x+3 =
s(t)= (> -3)'

Sol:

=(1-5x)°
Sol:

= (3x —x+ 1)4
Sol:

= (3 +d4x—x’ )1/3
Sol:

y=xJ1-x’

Sol:

M. en D. Ellis Pefialoza Soberanes
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Sol: y'——i1
2./(2+x)
o, 12y
1442
Sol: y'= m
Sol: y'= x+3

Xt +6x43
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y. y=x3-2x
z. y=2x"/2—x

5. Determinar la derivada para las siguientes funciones.

a y=("+4)(x-1)

Sol:

b. y=(x—1h/x*—2x+2

3-2x

C. =
3+2x
3r+2

d =
() 2r+3
t*+2

)=
o ol)=

h. y= X
4-x’
i z(w)= 2
1—4w?
o x-1
by x+1
k. y=-l+-/x

M. en D. Ellis Pefialoza Soberanes

18

_ 2
Sol: y'= 33 4;2
-2x
Sol: y'= x(82—5x)
—-Xx
Sol: y'= 2x* —4x+3
T x—2x+2
12
Sol: y'=————
g (3+2x)
de 5
Sol: —=———
dr  (2r+3)’
ds 10t
Sol: —=——+
T (o)
5x*
Sol: y'=——
T ()

o 36x2(x3—1)3
Sol: y—w
o 8x—x°

Sol: y'= (4_x2)3
Sol: ﬂz !
w1 aw?)
1
Sol: y'= .
(x+1 x“ =1
Sol: y'= !
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Recta Tangente

6. Determinar el valor de la pendiente de las siguientes curvas en el punto x=1.

a. y=8-5x’ Sol: m, =-10

b. y=i Sol: m, =-1
x+1

c. y= 2 Sol: m;, =——
x+3 8

7. Calcular la pendiente de las tangentes a la parabola y = —x>+5x—6 en los puntos de
interseccion con el gje x.

8. Calcular la velocidad de los siguientes movimientos en el instante t=2, se sabe que la

funcién s(t) esta expresada en metros por segundo.
a. s(t)=1*+3t Sol: 7m/s
b. s(r)=1¢ -3¢ Sol: Om/s
1
c. s(t)=-t+2 Sol: Zm/s

9. Derivadas de orden superior: Calcular las derivadas indicadas para las siguientes
funciones.

a. y=3x"-2x’+x-5 determinar y'"=

y'=

19
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c. y=-/2-3x"

y =
yVl_
d y= xx—l
y'=
y”:
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